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Internationales Finale Klasse 12 / Schulstufe 12 26. Juni 2021

Markiert die Losungen der Aufgaben 1-5 auf der Webseite mit X.
Bei den Aufgaben konnen auch mehrere richtige Antworten vorkommen.

1. Es gibt 12 Felder rundherum auf einem Spielbrett. Auf vier benachbarten
Feldern stehen vier verschiedenfarbige Figuren in dieser Reihenfolge: rot,
gelb, lila, blau. Diese Reihenfolge wird kurz mit den Buchstaben RGLB be-
zeichnet. Jede Figur darf sich in eine beliebige Richtung zu einem filinften
Feld bewegen, d. h. durch Uberspringen von vier Feldern auf einem fiinften
Feld landen, vorausgesetzt, dieses Feld ist frei. Nach einer bestimmten An-
zahl von Schritten befinden sich die Figuren wieder auf den Anfangsfeldern,
aber in einer anderen Reihenfolge. Welche Reihenfolge kdnnen die Figuren
jetzt annehmen? Uberpriift die Angaben!

(A) LBGR (B) GRBL (C) BLGR (D) LGBR (E) GBRL

2.  Abel schrieb einige verschiedene ganze Zahlen an die Tafel. Diese Zahlen
sind so gewihlt, dass die Summe aus zwei beliebigen Zahlen entweder eine
Primzahl oder eine Zweierpotenz ist. Wie viele Zahlen konnte Abel auf-
schreiben?
(Eine Primzahl ist eine positive ganze Zahl, die genau zwei Teiler hat, z.B. 2,
7, 37. Eine Zweierpotenz ist eine positive ganze Zahl, die als Potenz mit der

Basis 2 dargestellt werden kann, zB. 8 =2’ oder 64=2°.)
A3 (B) 4 © 5 (D) 6 (E) 7

3. Eine Zahlenfolge &, entsteht nach dem folgenden Bildungsgesetz: Fiir alle
natiirliche Zahlen n ist a,.s+a,,, =a,.4+a,, und fir alle 1<n<S5 gilt
a, = n’. Bestimmt den Wert von Ay0n1 -
(A)4 (B) 16 (C) 17 (D) 22 (E) Keiner der vorgegebenen Werte.

4.  Wir betrachten ausschlieBlich diejenigen Dreiecke, deren Seitenldngen natirli-
che Zahlen sind. Wie viele Dreiecke gibt es unter diesen Dreiecken maximal,
bei denen die Maf3zahlen fiir den Umfang und den Flacheninhalt iibereinstim-
men? (Zur Hilfe: Sind die Seitenldngen eines Dreiecks a, b, ¢ und der halbe

Umfang p, so gilt fiir den Flacheninhalt \/ p(p—a)p-b)p-c).
(A) 2 B) 3 ©) 4 D) 5 (E) Mehrals5

In einer Ebene sind 6 verschiedene Punkte so gegeben, dass keine drei von
ihnen auf einer Geraden liegen und keine vier sich auf dem Umfang eines
Kreises befinden. Untersuchen wir nun die Dreiecke, die aus diesen 6 Punk-
ten entstehen konnen. Jedes der Dreiecke besitzt einen Umkreis. Wie viele
Dreiecke konnten wir insgesamt aus diesen Umkreismittelpunkten bilden?
(Die Eckpunkte der Dreiecke miissen unter den gegebenen und beschriebe-
nen Punkten sein.)

(A) 1024  (B) 1080  (C) 1110 (D) 1125  (E) 1140
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